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FACULTEIT ECONOMIE EN BEDRIJFSKUNDE
Afdeling Kwantitatieve Economie

Analyse A Uitwerking Deeltentamen 30 oktober 2006
Opgave 1
Merk eerst op dat 4'72" . 3"1. 5" = 4. (472" . L.37. 5" = 4(L.3.5)" = 2 (13)". De som

4 15

van deze meetkundige reeks is g = % - 15 = 20.
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Opgave 2

Zij n > N Vast maar willekeurig. Danis £ < & = £ endus |a, — 0] = 25 = 1 + L <
= —l— = =2.= < 2-5=e¢.

Opgave 3

(a) Zij a # 0. Omdat de rationale functie % continu is in z = a en de goniometrische functie

sinx continu is in & = %, is sin% continu in z = a (Stewart, p. 130, Thm. 9). Omdat de

rationale functie P continu is in x = a, is dan ook het product z? sin% continu in z = a
(Stewart, p. 127, Thm. 4). De functie f, is daarmee continu in elk punt verschillend van 0.
Omdat verder 0 < |27 sin 1| < |27 en lim,_q |27| = 0, is op grond van de insluitstelling ook
lim, o |2? sin %| = 0 en dus ook lim,_,o 2? sin% = (. De functie f, is dus ook continu in 0.

(b) Definieer g(z) = f,(z) — 2z + 1 voor alle . Dan is ¢g continu, g(0) = 1 en ¢(1) =
fp(1) =1 =sin(l) =1 <sin(3) —1 =0 < 1= g(0). Op grond van de tussenwaardestelling

bestaat er dus een ¢ in (0,1) met g(c) = 0, ofwel f,(c) = 2c— 1.

Opgave 4

Vith—1 _ 1+h—1 +1+h+1 _ (V1+h-1)(V1+h+1) h . 1
(a) Er geldt dat ¥=t— = == Y = RVIThD) . RV — VA Dan
: . \/1+h—1 RT [ S
is dus limy,_,¢ ¥="=— = limj,_,¢ wirvs ity e i R
(b) Omdat 1+h) o _ (1+h)\/1+ —1 \/T+hx/ﬁ 1 \/1+ 1_|_h\/1+ \/1+ 1+ S
is f'(1) :llmhﬁow :hm h—s0 V1+ -1 +11th_>o~/1+h— _+ VI+0=

Opgave 5

Basisstap: Als n = 2 dan is n° —n = 32 — 2 = 30 deelbaar door 5.

Inductiestap: Zij m > 2 vast maar willekeurig en neem aan dat m® — m deelbaar is
door 5 (TH). Dan is (m + 1) — (m+ 1) = m° + 5m* + 10m> + 10m* + 5m +1—m — 1 =
(m5 —m) +5(m* + 2m3 + 2m? + m). Omdat m® — m deelbaar is door 5 op grond van de TH
en 5(m* + 2m? + 2m? + m) evident deelbaar is door 5, is ook (m + 1)5 — (m + 1) deelbaar
door 5.



