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FACULTEIT ECONOMIE EN BEDRIJFSKUNDE
Afdeling Kwantitatieve Economie

Lineaire Algebra A Uitwerking Deeltentamen 30 oktober 2006
Opgave 1
L — 1 — 2 —_— —
(a) Uit AB = _1) en BC' = <2> volgt dat ABeBC =1-2+(—1)-2=0.
a0 (3 - _ _ACeBC _ _ _64+2 _ 8 _ B _ 25
(b) Er geldt dat AC' = <1> en dus is cos ) = CBe] — VIOVE = Ve = 0 = 5 -
Opgave 2
1 x 1 —2
(a) De normaalvorm is n«x = mep ofwel | =2 ||y | = | -2|<| 1 | =6. De
2 z 2 )
algemene vorm is dus x — 2y + 2z = 6.
. 1 -2 3 L 1
(b) Definieer w = AB= [ =3 |—| 1 | =[—4]. DanisprojzAB = 2327 =2 [ -2
2 5 -3 2
en dus ||pr0jﬁ>A—B>H =3V9=3
Opgave 3
Er geldt:
010230@0102301%_:2@10100—10
000480 000120 0001 2 0)°
Het gegeven stelsel is dus equivalent met het stelsel
T9 - Is = 0
Ty + 21’5 = 0
xy
L2
We vinden 9 = x5 en x4y = —2x5. Kiesnuxz; =r, 23 =5, x5 =t,danis | z3 | = S =
Ty —2t
Ty t
1 0 0
0 0 1
r{0l+s|1]+t| O |, metrsteR willekeurig.
0 0 —2
0 0 1



Opgave 4

(a) We moeten de vergelijking w* = —4 oplossen. Er geldt dat w aan deze vergelijking
voldoet dan en slechts dan als [w*| = | — 4| = 4, dus |w| = v/2; en arg(w?) = dargw =
arg (—4) +k-2r =7+ k- 27, dus argw = § + k- 7, voor een of andere gehele k. We vinden
dan de oplossingen

w; = \/§<COSE+iSinz> :\/§<§+2?> =141

2 2
wy = ﬂ(cos%—l—isin?—?r):\/ﬁ \/—_—i£>:1—z’.

(b) Als macht van e zijn de wortels w; = v/2e7%, wy = V2e Tt ws = /2e T en wy = /2T

Opgave 5
(a) [vew| < | 7| - |-
(b) Er geldt dat ||V — W|? = (0 — W)e(V — W) = Ve —20W + Wew = ||V]? -

20w + || W|? = | V)P -2/ VW] + [ D]]P = [N =207V - ([ ||+ [P = (17 - (1),
waarbij de laatste ongelijkheid volgt uit de ongelijkheid van Cauchy-Schwarz. We vinden
dan ||V = @ = (17 = [ZI)2 = (17T = DD = [IV]] = ]




